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	1. UNIVERSIDAD CENTRAL DEL  ECUADOR
FACULTAD DE INGENIERIA Y CIENCIAS APLICADAS
Carrera Ingeniería en Sistemas de Información
EJERCICIOS IMPARES APARTADO 3.3
1. Indique si las siguientes variables aleatorias son discretas o continuas y su rango de
definición
a) El número de bytes defectuosos en el disco duro de una computadora de 100 Gb
Se trata de una variable aleatoria discreta.
El rango está definido {0, 1,… 100𝑥109
} millones de bytes defectuosos
b) La distancia de lanzamiento de la jabalina por un atleta
Es una variable aleatoria de tipo continua.
El rango se encuentra establecido [0,∞[ de distancia del lanzamiento
c) El número de goles que anota un equipo en un partido
Es una variable aleatoria discreta.
El rango establecido es de {0,1…} máximo número de goles que puede anotar un equipo.
d)La cantidad de dinero, en dólares, ganada (o perdida) por un apostador
Es una variable aleatoria discreta.
El rango se encuentra establecido por {0, 1..} cantidad de dólares que gane o pierda el sujeto
e) El tiempo de uso diario de una computadora
Es una variable aleatoria continua.
El rango establecido es de [0,24horas] porque se trata del uso a diario.
• LLUGLLA HALLEN
• JANETA SILVIA
• ONTANEDA MARCOS
• TENECELA PAOLA
• TENELEMA JORGE
Facultad de Ingeniería y Ciencias Aplicadas
Ingeniería en Sistemas de Información 27/07/2021
Tercero SIS3-001 2 DEBER N°: 09
 


	2. f) El tiempo  de espera de un autobús en la parada
Es una variable aleatoria continua
El rango de definido [0,∞[ máximo de llegada de un autobús
g) El número de años que sobrevive una persona la muerte de su conyugue
Es una variable aleatoria discreta puesto que se restringe a solamente años.
El rango definido desde la muerte del conyugue hasta la muerte del individuo {0,1…100}
h) La variación en el tiempo de sueño de una persona sometida a un tratamiento
Es una variable aleatoria continúa puesto que si implica el tiempo una variable continua.
El rango se encuentra definido por]−∞, +∞[ ya que se trata del tiempo
3. Se arroja un dado y se designan por A= {el número de los puntos aparecidos es par} y por
B= {el número de los puntos aparecidos se divide por 3}. Para los dos eventos, halle Ia Ley de
distribución y grafíquelas.
Dado = {1,2,3,4,5,6}
A= {el número de los puntos aparecidos es par} = {2,4,6}
B= {el número de los puntos aparecidos se divide por 3} = {3,6}
Pr(x=A) =
3
6
=
1
2
Pr(x=B) =
2
6
=
1
3
 


	3. 5. Un escritor  ha lanzado al mercado una nueva novela. La probabilidad de que Ia novela sea
muy exitosa es 0.6, de que sea medianamente exitosa es 0.3 y de que sea un fracaso es 0.1. Los
beneficios esperados son: si la novela es muy exitosa, 100 mil dólares; si la novela es
moderadamente exitosa, 50 mil dólares; y, si es un fracaso, 10 mil dólares. Forme la ley de
distribución de los beneficios esperados por el escritor.
𝑥 10 50 100
𝑃𝑟(𝑥 =x) 0,1 0,3 0,6
7. Un apuesto príncipe visita a un rey que tiene cuatro hijas casaderas, con la intención de
integrarse en la familia. Las probabilidades que tiene el príncipe de ser aceptado por cada una
de las princesas son 𝟎. 𝟔, 𝟎. 𝟖, 𝟎. 𝟐 𝒚 𝟎. 𝟒. El príncipe pide la mano de cada una de ellas de
forma consecutiva y se casa con la primera que acepte. Sea X la variable aleatoria definida
como 𝑿 = 𝒊 si se casa con 𝑰𝒂 𝒊 − é𝒔𝒊𝒎𝒂 𝒉𝒊𝒋𝒂 (𝒊 − 𝟏, … . , 𝟒) 𝒚 𝑿 = 𝟎 si todas le rechazan.
Calcule la ley de probabilidad de X y su función de distribución.
𝑋 = ” 𝐿𝑎 𝑣𝑎𝑟𝑖𝑎𝑏𝑙𝑒 𝑎𝑙𝑒𝑎𝑡𝑜𝑟𝑖𝑎 𝑑𝑒𝑓𝑖𝑛𝑖𝑑𝑎 𝑐𝑜𝑚𝑜 𝑋 = 𝑖 𝑠𝑖 𝑠𝑒 𝑐𝑎𝑠𝑎 𝑐𝑜𝑛 𝐼𝑎 𝑖 − é𝑠𝑖𝑚𝑎 ℎ𝑖𝑗𝑎 (𝑖 −
1, … . ,4) = 0 ”si todas le rechazan”
✓ La ley de la probabilidad de X
𝑃𝑟(𝑋 = 0) = 0.4 ∗ 0.2 ∗ 0.8 ∗ 0.6 = 0.0384 (𝑇𝑜𝑑𝑎𝑠 𝑙𝑒 𝑟𝑒𝑐ℎ𝑎𝑧𝑎𝑛)
𝒙 0 1 2 3 4
𝑷𝒓(𝑿 = 𝒙) 0.04 0.6 0.32 0.016 0.026
✓ Función de distribución
 


	4. 𝐹(𝑥) =
{
0, 𝑠𝑖  𝑥 < 0;
0.6, 𝑠𝑖 0 ≤ 𝑥 < 1;
0.92, 𝑠𝑖 1 ≤ 𝑥 < 2;
0.94, 𝑠𝑖 2 ≤ 𝑥 < 3;
0.96, 𝑠𝑖 3 ≤ 𝑥 > 4;
1, 𝑠𝑖 ≥ 4;
𝐹(𝑋 = 0) = 𝐹(0) − 𝐹(0_) = 1 − 0.96 = 0.04
𝐹(𝑥 = 1) = 𝐹(1) − 𝐹(1_) = 0.6 − 0 = 0.6
𝐹(𝑋 = 2) = 𝐹(2) − 𝐹(2_) = 0.92 − 0.6 = 0.32
𝐹(𝑋 = 3) = 𝐹(3) − 𝐹(3_) = 0.94 − 0.92 = 0.02
𝐹(𝑋 = 4) = 𝐹(4) − 𝐹(4_) = 0.96 − 0.94 = 0.03
9.- Sea X una variable aleatoria discreta cuya función de probabilidad es
𝑃(𝑥) =
𝑘
𝑥21 𝑥 = 1,2,3,4,5.
Encuentre el valor de k para que la función p(x) sea la función de probabilidad X;
1 =
𝑘
12
+
𝐾
22
+
𝑘
32
+
𝑘
42
+
𝑘
52
1 =
1
1
𝑘 +
1
4
𝑘 +
1
9
𝑘 +
1
16
𝑘 +
1
25
𝑘
1 = 𝑘(1 +
1
4
+
1
9
+
1
16
+
1
25
)
1
1 +
1
4 +
1
9 +
1
16 +
1
25
= 𝑘
𝑘 =
3600
5269
Calcule Pr (1 < X ≤ 4).
3600
5269
3600
5269 ⋅ 22
=
900
5269
 


	5. 3600
5269 ⋅ 32
=
400
5269
3600
5269  ⋅ 42
=
225
5269
3600
5269 ⋅ 52
=
𝟏𝟒𝟒
𝟓𝟐𝟔𝟗
11. Una variable aleatoria X se dice que sigue la ley de Benford si se cumple que:
𝐏𝐫(𝐗 = 𝐤) = 𝐥𝐨𝐠𝟏𝟎 (𝟏 +
𝟏
𝐤
) , 𝐤 = 𝟏, 𝟐, … . 𝟗
a) Verifique que es una función de probabilidad;
Pr(𝑋 = 𝑘) = 𝑙𝑜𝑔10 (1 +
1
1
) + 𝑙𝑜𝑔10(1 +
1
2
) + 𝑙𝑜𝑔10 (1 +
1
3
) + 𝑙𝑜𝑔10 (1 +
1
4
) + 𝑙𝑜𝑔10 (1 +
1
5
)
+𝑙𝑜𝑔10 (1 +
1
6
) + 𝑙𝑜𝑔10 (1 +
1
7
) + l𝑙𝑜𝑔10 (1 +
1
8
) + 𝑙𝑜𝑔10 (1 +
1
9
) = 1
como la suma de todas las probabilidades es uno entonces en una función de probabilidad
b) Calcule la probabilidad de obtener número impar
𝑃(𝑋 = 𝑖𝑚𝑝𝑎𝑟) = 𝑙𝑜𝑔10 (1 +
1
1
) + 𝑙𝑜𝑔10 (1 +
1
3
) + 𝑙𝑜𝑔10 (1 +
1
5
) + 𝑙𝑜𝑔10 (1 +
1
7
)
+ 𝑙𝑜𝑔10 (1 +
1
9
)
= 𝑙𝑜𝑔10 (2 ∗
4
3
∗
6
5
∗
8
7
∗
10
9
) = 𝑙𝑜𝑔10(
256
63
)
=0,61
 


	6. c) Grafique la  función probabilidad
13. Una variable aleatoria discreta X está definida según la ley
Pr(X=k) = p(1-p) k
, k= 0,1, 2, … y p ϵ (0,1)
a) Verifique que es una función de probabilidad:
Pk≥0; ∑ 𝑃𝑘
𝑘 =1
∑ = ∑ 𝑝(1 − 𝑝)𝑘
= 𝑝 ∑(1 − 𝑝)𝑘
= 𝑝(
1
1 − (1 − 𝑝)
)
∞
𝑘=0
∞
𝑘=0
∞
𝑘=0
= 𝑝 (
1
𝑝
) = 1
b) Determine la función de distribución:
F(t)= Pr( X≤t) =∑ 𝑃𝑗 = ∑ 𝑃𝑗
𝑡
𝑗=0
𝑗≤𝑡
𝐹(𝑡) = {
0 , 𝑠𝑖 𝑡 < 0
∑ 𝑃𝑘
𝑡
𝑘=0
c) Calcule: Pr(X>2); Pr(X≥4); Pr(X<3).
Pr(X>2) = 1- Pr(X≤2) = 1 –P0+P1+P2 = 1 – P+P(1-P) +P(1-P)2
=1-P(1+1-P+1-2P+P2
)
=1-P(3-3P+P2
) =1-3P+3P2
+P3
= (1-P)3
 


	7. Pr(X≥4) = 1-Pr(X≤4)  =1-Pr(X≤3) = 1- P0+P1+P2+P3=1-(P+P(1-P) + P(1-P)2
+ P(1-P)3
)
=1-P(1+1-P+1-2P+P2
+1-3P+3P2
-P3
) = 1-P(4-6P+4P2
-P3
)
=1-4P-6P2
+4P3
-P4
=(1-P)4
Pr(X<3) = Pr(X≤2) = P0+P1+P2=P+ P(1-P) P(1-P)2
=P+P-P2
+P-2P2
+P3
=3P-3P2
+P3
=3P(1-P+P2
)
15. Dada la función de distribución de una variable aleatoria X
𝑓(𝑥) =
{
0, 𝑠𝑖𝑥 < 0;
1
4
, 𝑠𝑖 0 ≤ 𝑥 < 1;
1
3
, 𝑠𝑖 1 ≤ 𝑥 < 2;
𝑥
6
, 𝑠𝑖 2 ≤ 𝑥 < 4;
(𝑥 − 2)
3
, 𝑠𝑖 4 ≤ 𝑥 < 5;
1, 𝑠𝑖 𝑥 ≥ 5;
𝒂) 𝐏𝐫(𝟏 ≤ 𝒙 ≤ 𝟓)
𝑃𝑟(1 ≤ 𝑥 ≤ 5) = 𝐹(5) − 𝐹(1) = 1 −
1
3
=
2
3
𝒃) 𝐏𝐫(𝟐 < 𝒙 ≤ 𝟒)
𝑃𝑟(2 < 𝑥 ≤ 4) = 𝐹(4) − 𝐹(2) =
(𝑥 − 2)
3
−
𝑥
6
=
𝑥 − 4
6
𝒄) 𝐏𝐫(𝟎 < 𝒙 < 𝟑)
Pr(0 < 𝑥 < 3) = 𝐹(3) − 𝐹(0) − Pr(𝑥 = 3) =
𝑥
6
− 0 −
𝑥
6
+
1
4
=
1
4
𝒅) 𝐏𝐫(𝟒 ≤ 𝒙 < 𝟔)
Pr(4 ≤ 𝑥 < 6) = 𝐹(6) − 𝐹(4) + Pr(𝑥 = 6) = 1 −
(𝑥 − 2)
3
+ 1 =
17. La función de densidad de una variable aleatoria X está definida mediante
𝑓(𝑥) =
{
0, 𝑠𝑖 𝑥 ≤
𝜋
6
;
3 𝑠𝑒𝑛(3𝑥), 𝑠𝑖
𝜋
6
< 𝑥 ≤
𝜋
3
;
0, 𝑠𝑖 𝑥 >
𝜋
3
;
 


	8. a) Halle la  función de distribución 𝑭;
Para 0, 𝑠𝑖 𝑥 ≤
𝜋
6
;
𝐹(𝑥) = ∫ 0𝑑𝑡
𝜋
6
−∞
= 0
Para 3 𝑠𝑒𝑛(3𝑥), 𝑠𝑖
𝜋
6
< 𝑥 ≤
𝜋
3
𝐹(𝑥) = ∫ 0𝑑𝑡
𝜋
6
−∞
+ ∫ 3 𝑠𝑒𝑛(3𝑡)𝑑𝑡
𝑥
𝜋
6
= (− cos(3 ∗ 𝑥) − (− cos(3 ∗
𝜋
6
))
= cos (
𝜋
2
) − cos (3𝑥)
= −𝑐𝑜𝑠(3𝑥)
Para 0, 𝑠𝑖 𝑥 >
𝜋
3
𝐹(𝑥) = ∫ 0𝑑𝑡
𝜋
6
−∞
+ ∫ 3 𝑠𝑒𝑛(3𝑡)𝑑𝑡
𝜋
3
𝜋
6
+ ∫ 0𝑑𝑡
𝑥
𝜋
3
= 0 + (− cos(3
𝜋
3
) − (− cos (3 ∗
𝜋
6
)) + 0
= cos (
𝜋
2
) − cos (𝜋)
= 1
𝐹(𝑥) =
{
0, 𝑠𝑖 𝑥 ≤
𝜋
6
;
−cos (3𝑥), 𝑠𝑖
𝜋
6
< 𝑥 ≤
𝜋
3
;
1 , 𝑠𝑖 𝑥 >
𝜋
3
;
b) Determine 𝑷𝒓(𝑿 = 𝟎. 𝟐), 𝑷𝒓(𝑿 ≤
𝝅
𝟒
), 𝑷𝒓(𝑿 >
𝝅
𝟑
), 𝑷𝒓(
𝝅
𝟏𝟐
≤ 𝑿 ≤ 𝝅)
• 𝑷𝒓(𝑿 = 𝟎. 𝟐) =0
• 𝑷𝒓 (𝑿 >
𝝅
𝟑
) = 1 − ( 𝑋 ≤
𝜋
3
) = 1 − 𝐹 (
𝜋
3
) = 1 − 1 = 0
 


	9. • 𝑷𝒓 (𝑿  ≤
𝝅
𝟒
) = 𝐹 (
𝜋
4
) = Pr (𝑥 =
𝜋
6
) = 𝑓 (
𝜋
6
) = 3 𝑠𝑒𝑛(3𝑥)
• 𝑷𝒓 (
𝝅
𝟏𝟐
≤ 𝑿 ≤ 𝝅) = 𝐹(𝜋) − 𝐹 (
𝜋
12
) = 1 − 0 = 1
19. Considere una variable aleatoria continua Z con densidad de probabilidad
𝑓(𝑧) = (1 + 𝑏)𝑧𝑏
, 𝑠𝑖 𝑧 ∈ [0, 𝑎];
0 , 𝑠𝑖 𝑧 ∈ [0, 𝑎];
Calcule los valores de los parámetros a y b sabiendo que 𝑝𝑟 (𝑧 ≤
1
2
) =
1
8
;
Valor de b.- 𝑝𝑟 (𝑧 ≤
1
2
) = 𝐹 (
1
2
)
𝑝𝑂 + 𝑝
1
2
= 𝐹 (
1
2
)
𝑝𝑂 + 𝑝
1
2
=
1
8
0 + (
1
2
)
𝑏+1
=
1
8
2𝑏+1
= 8
2𝑏+1
= 23
𝑏 + 1 = 3 → 𝑏 = 2
Valor de a.- ∫ 𝑓(𝑥) 𝑑𝑥
∞
−∞
= 1
Como Z está [0, 𝑎] → ∫ 𝑓(𝑧) 𝑑𝑧
𝑎
0
= 1
∫ (1 + 𝑏)𝑧𝑏
𝑑𝑧
𝑎
0
= 1
(1 + 𝑏) ∫ 𝑧𝑏
𝑑𝑧
𝑎
0
= 1
(1 + 𝑏) [
𝑧𝑏+1
𝑏+1
]
0
𝑎
= 1
(1 + 𝑏) [
𝑎𝑏+1
𝑏+1
] = 1
𝑎𝑏+1
= 1 → reemplazamos b=3
𝑎3+1
= 1 → 𝑎 = 1
 


	10. 21.- El tiempo  en minutos que una persona espera un autobús es una variable aleatoria
cuya función de densidad viene dada por las formulas 𝒇(𝒕) =
𝟏
𝟐
para 0≤ 𝒕 < 𝟏, 𝒇(𝒕) =
𝟏
𝟔
para 1≤ 𝒕 < 𝟒, 𝒇(𝒕) = 𝟎 para los demás valores de t. Calcule la probabilidad de que el
tiempo de espera sea:
a) mayor que un minuto;
b) menor que dos minutos;
c)mayor que tres minutos;
f(t)={
1
2
0 ≤ 𝑡 < 1
1
6
1 ≤ 𝑡 < 4
0 𝑐𝑎𝑠𝑜 𝑐𝑜𝑛𝑡𝑟𝑎𝑟𝑖𝑜
}
𝑝(𝑥) ≥ 0 ∀𝑥;
∫ 𝑓
∞
−∞
(𝑥) = 1
(1 ∗
1
2
) + (3 ∗
1
6
)
= 1
𝑓(𝑡) = Pr(𝑥 ≤ 𝑡) = ∫ 𝑓(𝑥)𝑑𝑥
𝑡
−∞
𝑡 < 0; 𝑓(𝑡) = ∫ 𝑓(𝑥)𝑑𝑥
𝑡
−∞
= 0
𝑡 < 1; 𝑓(𝑡) = ∫ 𝑓(𝑥)𝑑𝑥
𝑡
−∞
= ∫ 𝑓(𝑥)𝑑𝑥
0
−∞
+ ∫ 𝑓(𝑥)𝑑𝑥
𝑡
0
∫
1
2
𝑑𝑥
𝑡
0
(
1
2
𝑥)|0
𝑡
𝑡
2
𝑡 < 4; 𝑓(𝑡) = ∫ 𝑓(𝑥)𝑑𝑥
𝑡
−∞
= ∫ 𝑓(𝑥)𝑑𝑥
0
−∞
+ ∫ 𝑓(𝑥)𝑑𝑥
1
0
+ ∫ 𝑓(𝑥)𝑑𝑥
𝑡
1
1
2
+ ∫
1
6
𝑓(𝑥)𝑑𝑥
𝑡
1
1
2
+ (
1
6
𝜒)|
1
𝑡
1
2
+
𝑡
6
−
1
6
=
𝑡
6
+
1
3
 


	11. 𝑡 > 4;  𝑓(𝑡) = ∫ 𝑓(
𝑡
−∞
𝑥) 𝑑𝑥 = ∫ 𝑓(𝑥)𝑑𝑥
0
−∞
+ ∫ 𝑓(𝑥) 𝑑𝑥
1
0
∫ 𝑓(
4
1
𝑥) 𝑑𝑥 + ∫ 𝑓(
𝑡
4
𝑥) 𝑑𝑥 =
1
2
+
1
2
= 1
Tomando los datos obtenidos procedemos a formar la función de distribución
𝑓(𝑡) =
{
0 𝑡 < 0
𝑡
2
0 ≤ 𝑡 < 1
𝑡
6
+
1
3
1 ≤ 𝑡 < 4
1 𝑡 > 4
a) mayor que un minuto;
𝑷𝒓(𝒕 > 𝟏) = 𝟏 − 𝑷𝒓(𝒕 ≤ 𝟏)
= 𝟏 − 𝒇(𝟏) = 𝟏 −
𝟏
𝟐
=
𝟏
𝟐
b) menor que dos minutos;
𝑷𝒓(𝒕 < 𝟐) = 𝒇(𝟐) =
𝟐
𝟔
+
𝟏
𝟑
=
𝟐
𝟑
c) mayor que tres minutos;
𝑷𝒓(𝒕 > 𝟑) = 𝟏 − 𝑷𝒓(𝒕 ≤ 𝟑)
= 𝟏 − 𝒇(𝟑) = 𝟏 −
𝟓
𝟔
=
𝟏
𝟔
23. Un blanco circular de radio 1 se divide en 5 anillos circulares por medio de 5 discos
concéntricos de radios:
𝟏
𝟓
,
𝟐
𝟓
,
𝟑
𝟓
,
𝟒
𝟓
, 𝒚 𝟏. Un jugador lanza un dardo al blanco, si el dardo alcanza
el anillo circular comprendido entre los círculos de radios:
𝒌
𝟓
𝒚
𝒌+𝟏
𝟓
, (k=0,1,2,3,4), tiene k
puntos gana 5 - k dólares. Determine las distribuciones de probabilidad:
a) del puntaje del jugador;
x 0 1 2 3 4
P(x=x) 1/25 3/25 5/25 7/25 9/25
 


	12. b) de Ia  ganancia del jugador
x 5 4 3 2 1
P(x=x) 1/25 3/25 5/25 7/25 9/25
25. La cantidad de pan (en cientos de kilogramos) que vende una panadería en un día es una
variable aleatoria con función de densidad:
𝑓(𝑥) = {
𝑐𝑥, 𝑠𝑖 0 ≤ 𝑥 < 3
𝑐(6 − 𝑥), 𝑠𝑖 3 ≤ 0𝑥 < 6
0, 𝑐𝑎𝑠𝑜 𝑐𝑜𝑛𝑡𝑟𝑎𝑟𝑖𝑜
𝒂)𝑬𝒏𝒄𝒖𝒆𝒏𝒕𝒓𝒆 𝒆𝒍 𝒗𝒂𝒍𝒐𝒔 𝒅𝒆 𝒄
𝑉𝑒𝑟𝑖𝑓𝑖𝑐𝑎𝑟 𝑞𝑢𝑒 ∫ 𝑓(𝑥)𝑑𝑥 = 1
∞
−∞
, 𝑜 𝑠𝑒𝑎 ∫ 𝑐 𝑑𝑥 = 1
∞
−∞
∫ 0𝑑𝑥 + ∫ 𝑐𝑥 𝑑𝑥 + ∫ 𝑐(6 − 𝑥)𝑑𝑥 = 1
6
3
3
0
∞
−∞
[𝒄 (
𝒙𝟐
𝟐
)]
𝟎
𝟑
− [𝒄 (
𝒙𝟐
𝟐
)]
𝟑
𝟔
= 𝟏
9𝑐
2
−
36𝑐
2
+
9𝑐
2
= 1
27𝑐 = 3
𝑐 =
1
9
𝒃)Cuall es la probabilidad que el número de kilos de pan que se venden en un día sea: i)de 300 kg?
ii) entre 150 y 450 kg?
𝑆𝑖 0 ≤ 𝑥 < 3
𝑓(𝑥) = 𝑐𝑥 𝑑𝑥
𝐹(𝑥) = ∫ 0 𝑑𝑡 + ∫ 𝑐𝑡 𝑑𝑡 + ∫ 0 𝑑𝑡 =
∞
3
[(
𝑐𝑥2
2
)]
0
3
3
0
3
−∞
=
33
6
=
9
2
𝑆𝑖 0 ≤ 𝑥 < 4
 


	13. 𝐹(𝑥) = ∫  0 𝑑𝑡 + ∫ 𝑐(6 − 𝑥)𝑑𝑡 = − [(
𝑐𝑥2
2
)]
0
4
4
0
0
−∞
= − [(
42
6
)] = −
8
3
Pr(𝑥 = 300) = 𝐹(300) − 𝐹(300) =
9
2
−=
9
2
𝒊𝒊) 𝑃𝑟(150 ≤ 𝑥 ≤ 450) = 𝐹(450) − 𝐹(150) + 𝑃𝑟(𝑥 = 150) =
9
2
+
8
3
−
9
2
=
8
3
𝒄)𝐃𝐞𝐧𝐨𝐭𝐞 𝐩𝐨𝐫 𝐀 𝐲 𝐁 𝐥𝐨𝐬 𝐞𝐯𝐞𝐧𝐭𝐨𝐬 𝐝𝐞𝐟𝐧𝐢𝐝𝐨𝐬 𝐞𝐧 𝐢) 𝐞 𝐢𝐢), 𝐫𝐞𝐬𝐩𝐞𝐜𝐭𝐢𝐯𝐚𝐦𝐞𝐧𝐭𝐞. ø𝐒𝐨𝐧 𝐢𝐧𝐝𝐞𝐩𝐞𝐧𝐝𝐢𝐞𝐧𝐭𝐞𝐬 𝐀 𝐲 𝐁?
A y B son independientes pues en ya que al momento de resolver en I) nos dice un valor exacto
mientras que en ii) nos dice un rango de valores.
27. Se extrae una bolita al azar de un bolillero que contiene 3 bolitas numeradas de 1 a 3.
Llamamos X al número de la bolita extraída. Una vez conocido el valor de X, extraemos una
nueva bolita al azar de otro bolillero que contiene 4-X bolitas numeradas de X a 3 (por
ejemplo: si X=2, la segunda bolita se extrae de un bolillero que contiene dos bolitas con el
número 2 y 3) Llamamos Y al número de la bolita extraída en el segundo bolillero.
a) Calcule 𝑷𝒓(𝒀 = 𝟑|𝑿 = 𝟏)
𝑃𝑟 =
∫ (4 − 𝑡)𝑑𝑡
3
2
∫ 𝑑𝑡
1
0
=
(
32
2 −
22
2 )
(
12
2
−
02
2
)
=
5
2
1
2
= 5
b) Calcule 𝑷𝒓(𝒀 = 𝟑)
𝑃𝑟(𝑌 = 3)
c) ¿Son 𝑿 y 𝒀 independientes? Justifique
Si "X" e "Y" son variables aleatorias continuas, decimos que son variables aleatorias
independientes si los eventos "X ≤ x", e "Y ≤ y" y son eventos independientes para todo "x" e "y"
d) Halle la distribución de probabilidad de Y.
Y 1 2 3
Pr 1
9
5
18
11
18
 


	14. 29. Una variable  aleatoria Z tiene función de densidad
𝑓(𝑧) =
1
2
, 𝑠𝑖 𝑧 ∈ [−1,1]
0, 𝑠𝑖 𝑧 ∉ [−1,1]
Halle la ley de la variable T= -5Z
31.-Una variable aleatoria Y está distribuida según la ley
𝒇(𝒚) = {
𝟏
𝟑
𝒔𝒊 𝒚 ∈ [−𝟏, 𝟐];
𝑶 𝒄𝒂𝒔𝒐 𝒄𝒐𝒏𝒕𝒓𝒂𝒓𝒊𝒐
Halle la función de densidad de la variable U=𝒀𝟐
𝑝(𝑥) ≥ 0 ∀𝑥;
∫ 𝑓
∞
−∞
(𝑥) = 1
(3 ∗
1
3
)
= 𝟏
𝑓(𝑡) = Pr(𝑥 ≤ 𝑦) = ∫ 𝑓(𝑥)𝑑𝑥
𝑦
−∞
𝑦 < 0; 𝑓(𝑦) = ∫ 𝑓(𝑥)𝑑𝑥
𝑦
−∞
= 0
𝑦 < 1; 𝑓(𝑦) = ∫ 𝑓(𝑥)𝑑𝑥
𝑦
−∞
= ∫ 𝑓(𝑥)𝑑𝑥
0
−∞
+ ∫ 𝑓(𝑥)𝑑𝑥
𝑦
0
∫
1
3
𝑑𝑥
𝑦
0
(
1
3
𝑥)|0
𝑦
1
3√𝑢
𝑦 < 4; 𝑓(𝑦) = ∫ 𝑓(𝑥)𝑑𝑥
𝑦
−∞
= ∫ 𝑓(𝑥)𝑑𝑥
0
−∞
+ ∫ 𝑓(𝑥)𝑑𝑥
1
0
∫ 𝑓(𝑥)𝑑𝑥
𝑦
1
 


	15. ∫
1
6
𝑓(𝑥)𝑑𝑥
𝑦
1
(
1
6
𝜒)|
1
𝑦
1
3
+
𝑦
6
−
1
3
=
1
6√𝑢
𝒇 =
{
𝟏
𝟑√𝒖
𝒔𝒊 𝟎  ≤ 𝒖 ≤ 𝟏
𝟏
𝟔√𝒖
𝒔𝒊 𝟏 ≤ 𝒖 ≤ 𝟒
𝟎𝒄𝒂𝒔𝒐 𝒄𝒐𝒏𝒕𝒓𝒂𝒓𝒊𝒐
33. Una variable aleatoria X tiene función de distribución Fx(x) =1 – e-αx
, si x ≥ 0. Halle las
funciones de densidad de:
𝑭𝒚(𝒕) = 𝑭𝒙(𝒉(𝒕))
𝒇𝒚(𝒕) = 𝒇𝒙(𝒉(𝒕)) ∗ 𝒉´(𝒕)
a) Y= √𝑿
𝑓𝑦(𝑡) =
∝
𝑒∝𝑥
∗
1
2√𝑥
=
∝
2√𝑥𝑒𝑥∝
b) Z =
𝟏
𝜶
ln X
𝑓𝑦(𝑡) =
∝
𝑒∝𝑥
∗
1
𝑥 ∝
=
1
𝑥𝑒∝𝑥
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